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Aufgabe 4

Zeigen Sie, dass Allgemeingültigkeit von Formeln der Prädikatenlogik erster Stufe in Skolem-
form entscheidbar ist.

Lösung: Es sei F eine quantorenfreie Formel mit Variablen x1, ... , xn. Dann gilt

∀x1, ... , xn. F ist allgemeingültig ⇐⇒ ∃x1, ... , xn. ¬F ist unerfüllbar

⇐⇒ ¬F [x1/ a1, ... , xn/ an] ist unerfüllbar

(Skolemisierung mit Konstanten a1, ... , an).

Es ist also ∀x1, ... , xn. F allgemiengültig genau dann, wenn ¬F [x1/ a1, ... , xn/ an] unerfüllbar ist.
Letzteres ist aber essentiell eine aussagenlogische Formel, und deren Erfüllbarkeit ist ent-
scheidbar.
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